
Системы 
уравнений 
в алгебре: 
как находить 
общее решение
 
Два уравнения — одно общее решение.



Зачем изучать 
системы уравнений 
в 9 классе
 
Системы уравнений помогают 
решать задачи, где одной 
переменной недостаточно. Они 
связывают алгебру с жизненными 
ситуациями, графиками 
на координатной плоскости 
и поиском двух неизвестных 
одновременно. Важно не только 
найти ответ, но и понять его смысл.
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Определение системы и решения

Что такое система
 
Система уравнений — это несколько 
уравнений, записанных вместе 
и объединённых фигурной скобкой. Все они 
содержат одни и те же неизвестные 
и рассматриваются одновременно.

Что считается решением
 
Решением называют пару значений, например 
(x; y), которая делает верными все уравнения 
сразу. Если хотя бы одно равенство 
нарушается, такая пара не подходит.

Почему нужна пара чисел
 
В линейной системе с двумя переменными 
обычно ищут именно два значения, а не одно 
число отдельно. Только вместе они могут 
удовлетворить обоим уравнениям.

Как проверить ответ
 
После вычислений найденные значения 
подставляют в каждое уравнение системы. 
Если везде получается верное равенство, 
решение действительно общее и правильное.
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Вид системы Графики Решений Признак

Пересекающиеся Прямые Одно
Точка
пересечения

Параллельные Прямые Нет Общих точек нет

Совпадающие Прямые Беск.
Одна и та же
прямая

Число решений системы зависит от того, 
как расположены графики двух уравнений.
 
 

По графику можно сразу понять, сколько 
решений имеет система: одна точка, 
отсутствие пересечения или полное 
совпадение прямых.
 
 

Связь между взаимным расположением графиков 
линейных уравнений и числом общих решений

Виды систем и число 
решений
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Графический смысл решения системы

Каждое уравнение — прямая
 
Линейное уравнение с двумя переменными 
задаёт прямую на координатной плоскости. 
Поэтому система из двух уравнений 
рассматривается как две линии, построенные 
на одном чертеже.

Общее решение видно на графике
 
Если прямые пересекаются, их общая точка и есть 
решение системы. Её координаты подходят обоим 
уравнениям одновременно, потому что 
принадлежат обеим прямым.

Особые случаи
 
Параллельные прямые не имеют общих точек, 
значит решений нет. Если прямые совпадают, 
каждая их точка подходит системе, и решений 
становится бесконечно много.

5



затем получить найти проверить
Выразить

переменную

Подставить

во второе
Решить

уравнение

Найти вторую
переменную

Проверить

пару

Алгоритм решения подстановкой
 
Последовательность шагов помогает свести систему к одному уравнению с одной переменной.
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Когда метод подстановки особенно удобен
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Если переменная уже 
выражена
 
Метод подстановки 
особенно удобен, когда 
одно уравнение уже 
записано в виде y=2x+1, x=5-
y или x=3. Тогда шаги 
решения становятся 
короткими и понятными.

Переход к одному 
уравнению
 
Главное преимущество 
метода — быстрое 
превращение системы в одно 
уравнение с одной 
неизвестной. После этого 
остаётся решить обычную 
задачу и подставить 
найденное значение обратно.Меньше преобразований

 
Он хорошо работает 
в системах с простыми 
коэффициентами, где одну 
переменную можно 
выразить без дробей 
и длинных преобразований. 
Это экономит время 
и уменьшает число ошибок.



затем далее исключить после завершить

Привести

к виду
ax+by=c

Сделать

коэффициенты

равными

Сложить

или вычесть
Найти одну
переменную

Подставить

вторую

Проверить

ответ

Алгоритм решения сложением
 
Схема показывает, как исключить одну переменную и получить уравнение с одной 
неизвестной.
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Почему метод сложения часто работает быстрее

Сразу исчезает переменная
 
Если коэффициенты уже противоположны, 
например 2x и -2x, сложение убирает одну 
переменную почти без дополнительных 
действий. Это делает решение короче 
и аккуратнее.

Меньше дробей
 
Этот способ особенно полезен там, где 
подстановка дала бы длинные дробные 
выражения. Вместо сложных преобразований 
можно быстро получить более простое 
уравнение.

Удобно для одинаковых коэффициентов
 
Когда коэффициенты при одной переменной 
легко сделать одинаковыми, достаточно 
умножить уравнения и затем сложить 
или вычесть их. Такой приём часто встречается 
в школьных примерах.
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Сравнение способов решения систем

Три метода помогают решать одни 
и те же системы, но по-разному: 
быстро, точно или наглядно.
 
 

Алгебраические способы точнее 
для вычислений, а графический метод 
лучше всего показывает смысл 
решения через пересечение прямых.
 
 

Сравнение учебных свойств методов решения 
систем уравнений в 9 классе
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Проверка ответа в системе уравнений

Подстановка в оба уравнения
 
После нахождения пары чисел подставьте x и y 
в первое и второе уравнение. Если оба равенства 
выполняются, найденный ответ действительно 
является решением системы.

Сравнение с исходной записью
 
Проверка показывает, не допущена ли ошибка 
в вычислениях или преобразованиях. Особенно 
внимательно нужно смотреть на знаки, дроби, 
скобки и перенос слагаемых между частями 
уравнения.

Что делать при несоответствии
 
Если хотя бы одно равенство не выполняется, 
ответ нельзя считать верным. Тогда нужно 
вернуться к решению, найти ошибочный шаг 
и исправить вычисления.

Запись проверки в тетради
 
В школьной работе проверку часто записывают 
полностью, а не только устно. Это помогает 
показать ход рассуждений и быстрее заметить, 
где именно возникла ошибка.
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Ошибка Причина Результат

Потеря знака
Неверный
перенос

Неправильный
ответ

Ошибки в скобках Сбиты знаки Лишние члены

Проверка в одном
уравнении

Нет контроля
Ошибка
не замечена

Путаница x и y
Неверная
запись

Ответ не подходит

Типичные ошибки при решении систем

Таблица помогает быстро увидеть, 
где чаще всего возникают ошибки 
и к чему они приводят 
при решении систем уравнений.
 
 

Большинство ошибок связано 
не с самой идеей метода, 
а с невнимательностью 
при преобразованиях и проверке 
ответа.

Школьные правила решения систем уравнений
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Как системы уравнений связаны с текстовыми 
задачами
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Цена и количество
 
Система помогает 
связать стоимость 
одной покупки 
и число одинаковых 
предметов. Так можно 
узнать, сколько 
тетрадей или ручек 
купили и сколько 
заплатили за каждую 
группу.

Скорость и время
 
В задачах 
на движение обычно 
нужно учесть два 
условия сразу: путь 
и время или скорость 
и время. Система 
позволяет описать 
встречное движение 
и найти неизвестные 
величины.

Длина и ширина
 
В геометрических 
задачах неизвестны 
размеры фигуры, 
например стороны 
прямоугольника. Два 
условия задачи 
превращаются в два 
уравнения, которые 
дают точные размеры.

Счёт предметов
 
Системы удобно 
применять, когда 
нужно распределить 
предметы по группам 
и найти их общее 
число. Такой подход 
делает условие задачи 
понятным и переводит 
его на язык алгебры.



старт выбор поиск связи модель ответ
Прочитать

условие

Выделить

неизвестные

Обозначить

буквами

Найти два
условия

Составить

уравнения

Решить

систему

Проверить

смысл

Переход от текста задачи к системе
 
Последовательность показывает, как перевести условие задачи на язык уравнений и получить 
ответ.
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Системы и координатная 
плоскость в 9 классе

Каждое уравнение — прямая
 
Если в уравнении две переменные, ему можно 
поставить в соответствие прямую 
на координатной плоскости. Поэтому график 
системы состоит из двух прямых, которые 
нужно рассматривать вместе.

Точка пересечения — решение
 
Общее решение системы находится в точке, где 
обе прямые пересекаются. Координаты этой 
точки подходят сразу обоим уравнениям, 
поэтому они и являются ответом.

Точность построения важна
 
Когда координаты точки получаются 
дробными, построение требует аккуратности. 
Небольшая ошибка в разметке осей 
или масштабе может изменить положение 
точки пересечения.
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Три случая для числа решений

График показывает, что ответ системы 
определяется не только уравнениями, 
но и их взаимным положением 
на плоскости.
 
 

Для линейных систем важно сначала 
понять вид прямых: это сразу 
подсказывает, есть ли решение 
и сколько их будет.
 
 

Схема для линейных систем с двумя 
переменными
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Системы с тремя неизвестными

Три переменные
 
Иногда в задаче нужно найти не две, а три 
неизвестные величины. Тогда используют 
систему из трёх уравнений, чтобы получить 
полный набор значений.

Последовательное исключение
 
Один из удобных приёмов — поочерёдно 
исключать переменные. Сначала сводят систему 
к двум уравнениям, а затем решают более 
простую задачу.

Та же идея решения
 
Несмотря на большее число букв, смысл 
остаётся прежним: нужно найти такие числа, 
которые подходят каждому уравнению 
одновременно и не противоречат условиям.

Реже в школе
 
В 9 классе такие системы встречаются реже, чем 
пары уравнений с двумя переменными. Но они 
помогают понять, как алгебра работает с более 
сложными моделями.
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Зачем системы уравнений нужны в реальной жизни

Покупка в магазине
 

На кассе часто нужно быстро 
понять, сколько стоят разные 
товары вместе. Если известно 
общее число покупок и общая 

сумма, система уравнений 
помогает найти цену каждого 

предмета и проверить, хватает ли 
денег.

Встреча двух движущихся 
объектов

 
Когда два человека или два 

автомобиля движутся навстречу 
друг другу, важно учесть 

и скорость, и время. Система 
позволяет связать эти данные 

и определить, где и когда 
произойдёт встреча.

Размеры и модели
 

Системы нужны не только 
в задачах про покупки и движение. 
Их используют, чтобы найти длину 

и ширину прямоугольника, 
сравнить размеры деталей 

или описать простую смесь из двух 
компонентов.
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Шаг Действие Результат

1 Прочитать условие Понять задачу

2 Выбрать переменные Обозначить неизвестные

3 Составить уравнения Получить систему

4 Решить систему Найти значения

5 Проверить ответ Убедиться в верности

6 Записать ответ Указать единицы

Чек-лист помогает не пропустить 
ни одного важного шага при решении 
системы уравнений и оформлении ответа.
 
 

Если выполнять шаги по порядку, решение 
становится более понятным, 
а вероятность ошибки заметно снижается.
 
 

Алгоритм решения текстовых задач и систем 
уравнений

Краткий чек-лист 
решения системы
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Системы уравнений — 
важный инструмент 

алгебры
 

Системы уравнений помогают переводить условия задач на язык 
математики и находить общий ответ для нескольких неизвестных. 

Чем увереннее вы владеете подстановкой, сложением и графиками, 
тем легче решать задачи 9 класса.


